Sujet de révision N°3

Prof : Chouihi

Exercice N°1

Parmi les réponses proposées, une ou plusieurs
sont correctes.

1) Soit f'la transformation qui @ M(z) associe M’(z’)
telleque:z’=2iz -2 +i. et Q(i).

a) f est la similitude indirecte de centre Q2 , de rapport 2
et d’axe (OQ).

b) f n’admet aucun point invariant.

T
C) f= h(Q' 2) 0 I'q, E) 0 S(oy).

d) ’ensemble des points invariants par f est une droite
passant Q.

e) QOM’ = 2QM.

2) Soit s la transformation qui @ M(z) associe M’(z”)

:(3+iJ§)2+1—iJ§
4 2

telleque : z’ . et Q(2).
a) s admet Q pour unique point invariant.

b) QMM est rectangle en M.

€) QMM est rectangle en M.

dso r(Q,_E) est une homothétie.
6

e) (mffm)s_%[zn]

3) S est une similitude directe et o est une similitude
indirecte ; on suppose que S et ¢ coincident en deux
points distincts A et B.

a) S et o coincident en tout point du plan.

b) S et o ont le méme rapport.

c) ol o S est égale a I’application identique.

d) S0 o est la symétrie orthogonale d’axe (AB).

e) S 0 o est une symétrie axiale.

Exercice N°2

Déterminer cing nombres complexes zi, z,, Z3, Z4 et zs
vérifiant ; z,2,z324z5 = 4 + 4i , leurs modules ry, ry, r3 Iy
et rs sont en progression géométrique de raison 3 et leurs
arguments 04, 6, 63, 04 et 65 sont en progression
arithmétique de raison n/5 ; 6,[-2n/5 , 0] .

Exercice N°3

1°) Une urne U; contient quatre boules rouges et deux

boules vertes. Toutes les boules sont supposées

indiscernables au toucher.

On tire successivement et sans remise trois boules de U;.

a) Calculer la probabilité de chacun des événements
suivants :

A : «une seule, des boules obtenues, est verte »

B : « Seule la deuxiéme boule obtenue est verte »

C : « Obtenir une boule verte pour la premiére fois au
deuxiéme tirage »

b) Sachant qu’on a obtenu une seule boule verte, quelle
est la probabilité pour que cette boule soit obtenue au
deuxiéme tirage ?

2°) On dispose de I’urne U; et d’une urne U, qui contient

une boule rouge et cing boules vertes.

Une épreuve consiste a tirer deux boules de la maniere

suivante :

» Ontire une boule de U4, on note sa couleur et on la
remet dans U;.

» Lorsqu’on obtient une boule verte, le deuxie¢me tirage
est effectué dans la méme urne Ugy; si non dans ’autre
urne Us,.

On désigne par X 1’aléa numérique qui prend pour valeur

le nombre de boules vertes obtenues.

a) Etablir la loi de probabilité de X.

b) Calculer I’espérance E( X)), la variance V( X ) et
I’écart type o( X).

Probléme

1. Soit la fonction f définie par : f(x)=% In (?—Xj .

1)a) Montrer que f est définie et continue sur D=1]-1,1].
b) Déterminer la fonction dérivée de f.

e > dx
En déduire la valeur de: | :'[21 > -
—El—X

¢) Pour tout xeD , calculer f(x)+f(-x). Que peut-on
déduire ?
2) a) Etudier les variations de f.

b) Montrer que f est une bijection de D sur R.

2x
e’ -1
e +1
3) Montrer que : si a et b sont des nombres réels,

f '@+ f (b
1+ fY@)x f*(b)

En déduire que : V(X, y) € D?, X+y
1+x

c) Montrer que : Vx e R, f (x) =

alors: f *(a+b) =

eD.

4) Soient respectivement C et C” les courbes de fet f*

dans un repére orthonormé (O,i,]) du plan.

a) Ecrire une équation de la tangente Aa C au
point d’abscisse 0.

b) Etudier le sens de variation de la fonction

¢ x> f(x)-x. En déduire la position relative de
C par rapport a A.

c) Tracer sur une méme figure C et C’ (unité : 4cm)
I1. 1) Soit g une fonction numérique de variable réelle
continue, dérivable et strictement monotone sur un
intervalle J de R. On note g’ sa fonction dérivée sur J et
g™ sa fonction réciproque.

a) Expliquer pourquoi g™ admet-elle des
primitives sur g(J) .

b) Soit I" une primitive de g sur g(J).
Démontrer que T"og est une primitive sur J de
la fonction U définie par : U(X)=xg’(x).(xeJ).

¢) Endéduire que : V(x,y)el?,
gt =["tg"®)at.
9(x)

X

2) f étant la fonction étudiée dans la partie I, et soit

xeD. Calculer .[Oxtf '(t)dt, puis démontrer que :

y -y
vyeR, ona: [ (t)dt = |n(%) .
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